
1 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

เมทริกซ 

ความหมาย  สัญลักษณ  และขนาดของเมทริกซ 

  เมทริกซ  ก็คือ  ระบบที่มีการจัดเรียงจํานวนจริง  หรือจํานวนเชิงซอนใหเปนแถว  แตละแถวมีจํานวนเทากัน  

ภายในเครื่องหมาย  ( )  [ ]  โดยแตละจํานวนในเมทริกซ  เรียกวา  สมาชิก 

 พิจารณา  เมทริกซที่กําหนดให 

𝐴 =
−2 3 6
7 4 5

 

 จากเมทริกซขางตนไดวา 

 1.  ชื่อเมทริกซ  ใชตัวอักษรพิมพใหญ  

2.  แนวนอนของเมทริกซ  เรียก  แถว และแนวตั้งของเมทริกซ  เรียก  หลัก  จากเมทริกซืขางตน  มี  _____  

แถว  และ  ______  หลัก 

3. ขนาดของเมทริกซหรือมิติของเมทริกซ  คือ  จํานวนแถวทั้งหมด คูณ  จํานวนหลักทั้งหมด  (ไมตองหาผลคูณ)  

จากเมทริกซขางตนมีมิติ  _________ 

4.  สมาชิกของเมทริกซใชสัญลักษณตัวอักษรพิมพเล็กแลวมีหัวหอยซึ่งบอกแถวและหลักของเมทริกซ  เชน  

𝑎 =_________  และ  𝑎 =_________ 

5.  โดยทัวไปจะเขียนสัญลักษณเมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×   

 

ตัวอยางที่  1 จงบอกจํานวนแถว  หลักและมิติ  พรอมท้ังหาสมาชิกแถวที่  2  หลักที่  1  ของเมทริกซตอไปนี้ 

เมทริกซ แถว หลัก มิติ สมาชิกแถวที่  2  หลักท่ี  1   

𝐴 =
2 −1 3
0 1 7

     

𝐵 =

⎣

⎢
⎡

2 1
5 0

−1 4
7 0⎦

⎥
⎤ 

    

𝐶 = [1 6 4   2 −1]     

𝐷 =

⎣

⎢
⎡

1
0

−1
8 ⎦

⎥
⎤ 
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ตัวอยางที่  2 จงเขียนเมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×    โดยที่  𝑎 =

⎩
⎨

⎧ 𝑖
0

−𝑎

; 𝑖 < 𝑗
; 𝑖 = 𝑗
; 𝑖 > 𝑗

    

 

 

 

 

แบบฝกหัด  1 

1.  กําหนดให  𝐴 =
2 −1    

−2 5
8 4
7 −5

0 −3    2 1
  จงหา 

1.1)  ขนาดของ  𝐴      1.2)  𝑎 , 𝑎 , 𝑎 , 𝑎 , 𝑎   

2.  กําหนดให  𝐴 =
2 −1 3

−2 1 −1
,𝐵 =

−3 0 5
−3 −2 4

,𝐶 =
−8 1 −2
7 9 11

  จงหา 

 2.1)  ขนาดของ  𝐴,𝐵, 𝐶    2.2)  𝑎 + 𝑏 + 𝑐    

 2.3)  𝑎 + 𝑏 − 𝑐     2.4)  2𝑎 + 10𝑏 + 3𝑐   

3.  กําหนดให  𝐴 =
1 2 3

−1 −2 −3
   และ  𝐵 =

−4 0
−2 2
0 4

  จงหา 

 3.1)  ขนาดของ  𝐴,𝐵    3.2)  𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏    

 3.3)  𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏    3.4)  𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏   

 3.5)  𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏   

4.  จงเขียนเมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×    โดยที่  𝑎 = 2(𝑖 − 𝑗) 

5.  จงเขียนเมทริกซ  𝐵 = 𝑏 ×    โดยที่  𝑏 =
𝑖 + 𝑗

5
𝑖 − 𝑗

; 𝑖 < 𝑗
; 𝑖 = 𝑗
; 𝑖 > 𝑗

   

6.  กําหนด  𝐶 =
0 −2 −2
2 0 −2
2 2 0

  จงเขียนสมาชิกของ  𝑐   ในรูปแบบบอกเงื่อนไข 

7.  กําหนด  𝐷 =

⎣

⎢
⎡

1 3
−3 4

   
 4 5
5 6

−4 −5
−5 −6

   
9 7

−7 16⎦

⎥
⎤  จงเขียนสมาชิกของ  𝑑   ในรูปแบบบอกเงื่อนไข 
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ชนิดของเมทริกซ 

  เมทริกซแถว  เปนเมทริกซที่มีเพียงแถวเดียว 

  เมทริกซหลัก  เปนเมทริกซที่มีเพียงหลักเดียว 

  เมทริกซศูนย  เปนเมทริกซที่ทุกสมาชิกเปนศูนย 

  เมทริกซจัตุรัส  เปนเมทริกซที่มีจํานวนแถวและจํานวนหลักเทากัน  โดยมีแนวสมาชิก  𝑎   เปนเสนทแยงมุม

หลัก 

  เมทริกซสามเหลี่ยมบน  เปนเมทริกซจัตุรัสที่สมาชิกใตเสนทแยงมุมหลักเปนศูนยทั้งหมด 

  เมทริกซสามเหลี่ยมลาง  เปนเมทริกซจัตุรัสที่สมาชิกเหนือเสนทแยงมุมหลักเปนศูนยทั้งหมด 

  เมทริกซสามหลี่ยม  เปนเมทริกซสามเหลี่ยมบน  หรือ  เมทริกซสามเหลี่ยมลาง 

  เมทริกซเฉียง  เปนเมทริกซจัตุรัสที่สมาชิกในแนวเสนทแยงมุมหลักไมเปนศูนย  แตสมาชิกในตําแหนงอื่น ๆ เปน

ศูนย 

  เมทริกซสเกลาร  เปนเมทริกซเฉียงที่แนวเสนทแยงมุมหลักเปนคาคงที่เดียวกันทั้งหมด 

  เมทริกซเอกลักษณ  เปนเมทริกซสเกลารที่คาคงที่ในแนวเสนทแยงมุมหลักทั้งหมดเทากับ  1 

 

การเทากันของเมทริกซ 

  เมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×   และเมทริกซ  𝐵 = 𝑏 ×   จะเทากัน  ก็ตอเมื่อ  ทั้งสองมีมิติเดียวกัน  และ  

ทุกสมาชิกที่อยูในตําแหนงเดียวกันตองเทากัน  นั่นคือ  𝑎 = 𝑏   เขียนแทนดวย  𝐴 = 𝐵  

 

ตัวอยางที่  3 จงพิจารณาวาเมทริกซในแตละขอตอไปนี้เทากันหรือไม 

   1)  𝐴 =
−3 8
2 4

, 𝐵 =
1 − 4
√

4 2 × 2
  

   2)  𝐶 =
2 1 0
3 4 0

, 𝐷 =
2 1
3 4

  

   3)  𝐸 =
0
0

, 𝐹 = [0]  

   4)  𝐴 =
6 2
3 4

,𝐵 =
6 3
2 4

  

   5)  𝐶 =
1 −2
0 −1

, 𝐷 =
𝑐𝑜𝑠0 𝑙𝑜𝑔 4

𝑙𝑜𝑔1 𝑠𝑖𝑛
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ตัวอยางที่  4 กําหนดให  𝑥  เปนจํานวนจริง  ซึ่ง  𝑥 − 2𝑥 + 3 = 0  และ  

𝐴 = 𝑥 − 𝑥 + 1 2𝑥 − 3
8 𝑥 − 3𝑥 − 7

,𝐵 = 𝑥 − 2 𝑥
𝑥 − 2𝑥 + 11 2𝑥 − 5𝑥 − 4

  จงพิจารณาวา  

𝐴  เทากับ  𝐵  หรือไม 

 

 

ตัวอยางที่  5 จงหาคาของ  𝑥, 𝑦, 𝑧  ในแตละขอตอไปนี้ 

   1)  
3 𝑥

−2 𝑦
0 1

=
3 1

−2 −1
𝑧 𝑐𝑜𝑠0

 

   2)  𝑥 + 𝑦 5
2 2𝑥

=
−1 5
2 3𝑦 + 8

  

   3)  
|2𝑥 − 1| 𝑠𝑖𝑛0

0 𝑦 + 3
=

5 0
𝑙𝑜𝑔1 4𝑦
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แบบฝกหัดที่  2 

1.  จงพิจารณาวาเมทริกซที่กําหนดใหในแตละขอเทากันหรือไม 

 1.1)  𝐴 =
1 3
2 0

, 𝐵 =
ln 𝑒 3
2 ln 1

  

 1.2)  𝐶 = [1 0 2],𝐷 = [1 2] 

 1.3)  𝐸 =
𝑠𝑖𝑛0 𝑐𝑜𝑠90°

1 0
, 𝐹 =

0 0
𝑠𝑖𝑛90° 𝑐𝑜𝑠180°

  

 1.4)  𝐺 =
𝑙𝑜𝑔 8

√
5

1 − 𝑙𝑜𝑔2
𝐻 =

3 2
𝑙𝑜𝑔 9 𝑙𝑜𝑔5

  

2.  ถา  𝑥  เปนจํานวนจริง  ซึ่ง  𝑥 − 2𝑥 − 1 = 0  และ  𝐴 =
2𝑥 + 1 −𝑥 − 1
𝑥 − 1 𝑥 + 𝑥

,𝐵 = 𝑥 𝑥 − 𝑥
2𝑥 2𝑥 − 1

  

แลว  𝐴  เทากับ  𝐵  หรือไม 

3.  จงหาคาของ  𝑥, 𝑦, 𝑧  ในแตละขอตอไปนี้ 

 3.1)  3 𝑥 −1
−1 𝑦 −2

=
3 0 −1

−1 2 𝑧
  

 3.2)  2𝑥 − 𝑦 0
1 2

=
6 0

4𝑥 − 2𝑦 2
  

 3.3)  
⎣
⎢
⎡
|2𝑥 − 1| −1

𝑦 − 1 1
1 𝑧 + 1⎦

⎥
⎤ =

|3 − 𝑥| −1

2 1
1 7

  

 3.4)  
𝑙𝑜𝑔 𝑥 1

𝑙𝑜𝑔 4 𝑙𝑜𝑔𝑦
=

−3 𝑙𝑜𝑔10

2 𝑙𝑜𝑔 𝑦
  

4.  กํานหด  𝑥 ∈ [0,2𝜋]  จงหาคา  𝑥  ที่สอดคลองกับสมการ  1 𝑠𝑖𝑛2𝑥
sin0 −1

=
cos0 cosx

0 cos180°
  

5.  กํานหดให  𝐴 =
𝑠𝑖𝑛𝑥 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑡𝑎𝑛 𝑥

, 𝐵 =
𝑎

𝑏 𝑐
  ถา  𝐴 = 𝐵  แลวคาของ  8𝑎 + 16𝑏𝑐  เทากับเทาใด 

 

การบวกและการลบเมทริกซ 

บทนิยาม ให  𝐴 = 𝑎 ×   และ  𝐵 = 𝑏 ×    

    ผลบวกของ  𝐴  และ  𝐵  เขียนแทนดวย  𝐴 + 𝐵   ซึ่ง  𝐴 + 𝐵 = 𝑎 + 𝑏 ×    

    ผลลบของ  𝐴  และ  𝐵  เขียนแทนดวย  𝐴 − 𝐵   ซึ่ง  𝐴 − 𝐵 = 𝑎 − 𝑏 ×    

 

ตัวอยางที่  6 กําหนดให  𝐴 =
1 2
3 4

,𝐵 =
−2 4
3 −1

,𝐶 =
3 −5
1 −3

, 𝐷 =
1 2 −1

−2 4 −6
  จงหา 
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    1)  𝐴 + 𝐵   2)  𝐵 + 𝐴   3)  𝐴 + 𝐷    4)  𝐴 + 𝐵 + 𝐶  

    5)  𝐴 + (𝐵 + 𝐶)  6)  𝐴 − 𝐵   7)  𝐵 − 𝐴   8)  𝐴 − 𝐷  

    9)  𝐴 − 𝐵 − 𝐶  10)  𝐴 − (𝐵 − 𝐶)  11)  𝐴 − 𝐵 + 𝐶   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  7 กําหนดให  𝐴 =
1 2 −3
6 −4 5

, 𝐵 =
−1 −2 3
−6 4 −5

, 𝐶 =
0 0 0
0 0 0

  จงหา 

    1)  𝐴 + 𝐵   2)  𝐵 + 𝐴   3)  𝐴 + 𝐶   4)  𝐵 + 𝐶  

    5)  𝐴 − 𝐵   6)  𝐵 − 𝐴   7)  𝐴 − 𝐷    8)  𝐴 − 𝐵 − 𝐶   

    9)  𝐴 − (𝐵 − 𝐶)  
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สมบัติเกี่ยวกับการบวกและการลบเมทริกซ  เมื่อ  𝑨, 𝑩,𝑪, 𝟎  เปนเมทริกซที่มีมิติ  𝒎 × 𝒏  

   1)  สมบัติปดการบวก  นั่นคือ  _________________ 

   2)  สมบัติสลับที่การบวก  นั่นคือ  __________________ 

   3)  สมบัติการเปลี่ยนกลุมการบวก  นั่นคือ  __________________ 

   4)  สมบัติเอกลักษณการบวก  นั่นคือ  __________________ 

   5)  สมบัติตัวผกผันการบวก  นั่นคือ  _________________ 

 

ตัวอยางที่  8 จงหาคา  𝑋  จาก 

    1)  2 −1
−3 5

+ 𝑋 =
−3 5
1 4

  

    2)  2 1 3
−5 2 6

− 𝑋 −
−2 6 −7
2 −8 1

=
1 6 −1
0 3 −2

  

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  9 กําหนด  𝑥𝑦 2
3 2𝑦

−
2 2
4 −z

=
1 0

−8
   จงหาคาของ  𝑥 + 𝑦 + 𝑧  
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แบบฝกหัดที่  3 

1.  จงหาผลบวกและผลตางของเมทริกซตอไปนี้ 

 1.1)  −1 −2
−3 −4

+
2 4
6 8

+
−3 5
7 −9

  

 1.2)  −1 3 −5
2 −4 6

−
3 2 1

−4 −1 0
+

8 −7 6
1 −1 2

  

 1.3)  −3 1
0 2

−
−1 5
3 −2

+
0 2

−1 5
  

 1.4)  
1 2

−2 −1
3 5

−
3 −5
1 −2
4 6

−
−3 −1
0 2

−6 7

  

 1.5)  21 2
3 51

+
−10 8
−7 −50

−
1 −3

−5 2
  

2.  จงหาเมทริกซ  𝑋  ที่สอดคลองกับสมการตอไปนี้ 

 2.1)  𝑋 −
2 1

−3 5
=

21 1
5 7

  

 2.2)  
2 3

−1 −5
2 −7

− 𝑋 +
6 1
2 −7
8 −1

=
8 −1
5 3

−4 6

  

 2.3)  𝑋 +
3 2 1

−1 2 −3
−

−6 1 −5
7 −3 8

= 0  

 2.4)  
1 2 1
3 1 3
2 1 1

+ 𝑋 =
2 1 7

−5 −3 −2
1 −1 0

−
1 −5 2
2 0 −3
0 −1 7

  

3.  กําหนดให  𝑎 + 2𝑐 3
1 𝑏 − 𝑑

+
−3 𝑑

3 − 𝑎 −4
=

2 2
𝑎 𝑑

  จงหาคาของ  𝑎 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐 ∙ 𝑑   

 

การคูณเมทริกซดวยจํานวนจริง 

บทนิยาม ให  𝐴 = 𝑎 ×   และ  𝑘  เปนจํานวนจริงใด ๆ 

    ผลคณูของ  𝑘  และ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝑘𝐴   ซึ่ง  𝑘𝐴 = 𝑘𝑎 ×    

 

ตัวอยางที่  10 กําหนดให  𝐴 =
3 −1 5
2 −4 1

  และ  𝐵 =
2 −2 1

−1 1 2
   จงหา 

    1)  2𝐴    2)  −3𝐵   3)  2(𝐴 + 𝐵)   4)  2𝐴 + 2𝐵   

    5)  (2 − 3)𝐴   6)  2𝐴 − 3𝐴   
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สมบัติการคูณเมทริกซดวยจํานวนจริง  เมื่อ  𝑨,𝑩  เปนเมทริกซที่มีมิติ  𝒎 × 𝒏  และ  𝒄, 𝒅  เปนจํานวนจริง  

   1.  1𝐴 = 𝐴, (−1)𝐴 = −𝐴  

   2.  𝑐𝐴 + 𝑑𝐴 = (𝑐 + 𝑑)𝐴   และ  𝐴 + 𝐴 + 𝐴 +⋯+ 𝐴(𝑐 ตัว) = 𝑐𝐴  

   3.  𝑐𝐴 + 𝑐𝐵 = 𝑐(𝐴 + 𝐵)  

   4.  𝑐𝐴 (𝑑𝐵) = 𝑐𝑑 𝐴𝐵   

 

ตัวอยางที่  11 จงหาเมทริกซ  𝑋  ที่สอดคลองกับสมการ  2𝑋 −
3 2

−1 7
=

7 −4
3 −7

  

 

 

 

 

ตัวอยางที่  12 กําหนด  𝐴 =
−1 0
1 1

, 𝐵 =
−2 2
1 3

,𝐶 =
−3 1
0 5

  จงหาเมทริกซ  𝑋  ที่สอดคลองกับ

สมการตอไปนี้ 

             1)  2𝐴 − 3𝑋 = 3𝐵 − 3𝐶   2)  (𝑋 − 2𝐴) = 2[2𝑋 − (𝑋 + 3𝐵)] + 4𝐶   

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  13 กําหนดให  2 𝑥 + 𝑦 2
𝑥 + 2𝑧 2𝑥 − 𝑦

+ 3
𝑥 − 𝑦 2

2 𝑦
= 5

2 2
𝑧

 จงหาคาของ  𝑥 + 𝑦 + 𝑧   

 

 

 

 



10 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

แบบฝกหัดที่  4 

1.  จงหาคาของ 

 1.1)  2 2 1 3
1 0 3

+ 3
1 1 0
1 0 −1

  

 1.2)  3 1 2
0 −7

− 4
−1 0
1 2

+ 2
7 1

−2 5
  

 1.3)  2
2 1

−1 −2
1 3

− 3
1 0
3 −1
4 2

− 2
1 3
0 1
2 2

   

 1.4)  
1 2 1
0 2 −1
2 1 −2

− 2
1 2 −1
3 5 −7
2 4 −2

+ 3
2 −1 2

−3 1 2
−1 0 −1

  

2.  จงหาเมทริกซ  𝑋  ที่สอดคลองกับสมการตอไปนี้ 

 2.1)  2 −3 −2
1 −5

− 3
1 2
3 4

− 𝑋 = 0   

 2.2)  2𝑋 −
6 1 2
2 5 −2

=
4 −3 0
2 1 2

  

 2.3)  2
1 4 1
2 1 1
1 −2 1

− 𝑋 = 3
2 1 −1
3 −2 −1
2 −5 −1

  

 2.4)  
4 0 2

−2 −4 −2
6 4 0

+ 𝑋 =
1 5 1
2 0 −1

−3 2 1

  

3.  กําหนดให  𝐴 =
−3 −1 0
2 1 4

,𝐵 =
−5 −2 3
0 2 1

,𝐶 =
−1 −2 −3
1 2 3

  จงหาเมทริกซ  𝑋  ที่

สอดคลองกับสมการตอไปนี้ 

 3.1)  (3𝑋 + 6𝐶) = (3𝑋 − 4𝐴)  

 3.2)  5(𝑋 + 𝐴) + 𝐵 = 2[5𝑋 + (𝐶 − 3𝑋)]  

 3.3)  3𝑋 + 𝐵 + 𝐶 = 6( 𝑋 + 𝐴 + 𝐵)  

4.  กําหนดให  3 𝑥 + 𝑦 2
2𝑥 + 𝑦 𝑥 − 𝑧

− 2
𝑥 + 2𝑦 1
𝑥 − 𝑦 𝑧

= 4
1 1

  จงหาคาของ  𝑥(2𝑦 + 𝑧)  

 

การคูณเมทริกซดวยเมทริกซ 

  เมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×   และเมทริกซ  𝐵 = 𝑏 ×   ผลคูณ  𝐴𝐵   จะเปนเมทริกซที่มีขนาด  𝑚 × 𝑝   l

สมมติให  𝐴𝐵 = 𝐶 = 𝑐 ×    โดยที่  𝑐 = 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 +⋯+ 𝑎 𝑏   



11 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  14 จงพิจารณาผลคูณของเมทริกซแตละขอตอไปนี้หาผลคูณไดหรือไม  ถาไดหาผลลัพธของผลคูณจะไดมี

เมทริกซขนาดเทาใด 

กําหนด ผลคูณ หาผลคูณไดหรือไม ขนาดของผลลัพธของเมทริกซ 

1.  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×  𝐴𝐵   

2.  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×  𝐵𝐴   

3.  𝐶 = 𝑐 × ,𝐷 = 𝑑 ×  𝐶𝐷   

4.  𝐶 = 𝑐 × ,𝐷 = 𝑑 ×  𝐷𝐶   

5.  𝐸 = 𝑒 × ,𝐹 = 𝑓 ×  𝐸𝐹    

6.  𝐸 = 𝑒 × ,𝐹 = 𝑓 ×  𝐹𝐸   

 

ตัวอยางที่  15 กําหนดให  𝐴 =
−1 1
0 2

,𝐵 =
1 3

−1 0
  จงหาคาของ 

  1)  𝐴𝐵      2)  𝐵𝐴  

 

 

ตัวอยางที่  16 กําหนดให  𝐴 =
3 2 −1
1 2 0

, 𝐵 =
0 −4
1 2
2 1

, 𝐶 =
2 1 0
1 0 −1
5 3 1

,𝐷 =
−3
1
4

  จงหาผล

คูณของ 

  1)  𝐴𝐵  2)  𝐵𝐴  3)  𝐵𝐶   4)  𝐶𝐵   5)  𝐶𝐷  6)  𝐷𝐶  

  7)  𝐴𝐷  8)  𝐷𝐴   

 

 

 

 

 

 

. 

 



12 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

สมบัติการคูณเมทริกซดวยเมทริกซ  เมื่อ  𝑨, 𝑩,𝑪  เปนเมทริกซที่มีสามารถหาผลคูณกันได 

  1.  𝐴𝐵 + 𝐴𝐶 = 𝐴(𝐵 + 𝐶)  และ  𝐵𝐴 + 𝐶𝐴 = (𝐵 + 𝐶)𝐴  

2.  (𝐴𝐵)𝐶 = 𝐴(𝐵𝐶)  

3.  ถา  𝐴𝐵 = 0  แลว  _________________ 

4.  ถา  𝐴 = 0  แลว  _________________ 

 

ตัวอยางที่  17 กําหนด  𝐴 =
5 −1

−3 1
, 𝐵 =

1 −1
−2 3

, 𝐶 =
−2 3
5 1

  จงหา 

1)  𝐴(𝐵 + 𝐶)   2)  𝐴𝐵 + 𝐴𝐶   3)  (𝐵 + 𝐶)𝐴   4)  𝐵𝐴 + 𝐶𝐴   

5)  (2𝐴)(3𝐵)   6)  6(𝐴𝐵)   7)  𝐴     8)  𝐴   

9)  𝐴     10)  𝐴 𝐵   11)  𝐴 𝐵𝐴   12)  (𝐴 + 𝐵)   

13)  (𝐴 − 𝐵)   14)  (𝐴 + 𝐵)(𝐴 − 𝐵)  15)  𝐴 + 2𝐴𝐵 + 𝐵    

16)  𝐴 − 2𝐴𝐵 + 𝐵    17)  𝐴 − 𝐵    
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นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  18 กําหนดให  𝐴 =
1 𝑎
𝑏 −1

  จงหาคา  𝑎𝑏  ที่ทําให  𝐴 = −𝐼   

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  19 กําหนดให  𝑓(𝑥) = 𝑥 − 5𝑥 + 2  และ  𝐴 =
𝑎 0
4 5

  จงหาคา  𝑎  ที่ทําให  𝑓(𝐴) =
−4 0
8 2

  

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  20 กําหนดให  𝐴 =
𝑐𝑜𝑠𝜃 −𝑠𝑖𝑛𝜃
𝑠𝑖𝑛𝜃 𝑐𝑜𝑠𝜃

  จงหา  𝜃  เมื่อ  0 ≤ 𝜃 ≤ 2π  ที่ทําให  𝐴 = 𝐼  

                                                                                                                                                                                                                                                          

 

 

 

 

 

 

 

 

 



14 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

แบบฝกหัดที่  5 

1.  จงพิจารณาวาแตละขอตอไปนี้หา  𝐴𝐵  หรือ  𝐵𝐴  ไดหรอืไม  ถาไดจะมีขนาดเทาไร 

 1.1)  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×     1.2)  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×   

 1.3)  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×    1.4)  𝐴 = 𝑎 × ,𝐵 = 𝑏 ×   

2.  จงหาผลคูณของ 

 2.1)  1 3
−2 5

𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

    2.2)  𝑎 𝑏 𝑐
𝑑 𝑒 𝑓

1 −3
2 −2
3 −1

  

 2.3)  
4 1

−6 −3
8 5

2 4 6
5 3 1

   2.4)  
5 4

−3 2
1 0

7 −8
−5 6

  

 2.5)  1 2 4
5 −3 1

−4 5
3 2

−1 6

  

3.  จงตรวจสอบวาเมทริกซในขอใดบางที่  𝐴𝐵 = 𝐵𝐴   

 3.1)  𝐴 =
1 −1
2 3

,𝐵 =
3 1

−2 1
  3.2)  𝐴 =

2 −1
1 0

, 𝐵 =
−1 0
2 1

  

 3.3)  𝐴 =
5 2

−3 1
,𝐵 =

−3 5
1 2

  3.4)  𝐴 =
3 −4
1 −2

, 𝐵 =
−2 4
−1 3

  

4.  กําหนด  𝐴 =
2 1

−1 0
  และ  𝑓(𝑥) = 𝑥 − 2𝑥 + 3  จงหา  𝑓(𝐴)  

5.  กําหนด  𝐴 =
−3 0
2 −1

  และ  𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 3𝑥 − 5  จงหา  𝑓(𝐴)  

6.  กําหนด  𝐴 =
𝑎 −1
2 −1

,𝐵 =
1 1
4 −1

 จงหา  𝑎  ที่ทําให  𝐴 − B = −6I  

7.  กําหนด  𝐵 =
0 1
0 0

  จงหา  𝐴  ที่ทําให  𝐴𝐵 = 𝐵𝐴  

8.  กําหนด  𝐴 =
1 1
𝑎 −1

,𝐵 =
1 −1
2 −1

  จงหา  𝑎  ที่ทําให  (𝐴 + 𝐵) = 4𝐼   

9.  กําหนด  𝐴 =
1 𝑎
0 1

, 𝐵 =
1 5
0 1

  จงหาคา  𝑎  ที่ทําให  𝐴𝐵 = 𝐼   

10.  กําหนด  𝐴 =
1 2
0 1

  จงหาคา  𝑛  ที่เปนจํานวนเต็มบวกที่  𝐴 =
1 20
0 1

  

11.  กําหนด  𝐴 =
𝑐𝑜𝑠𝜃 𝑠𝑖𝑛𝜃

−𝑠𝑖𝑛𝜃 𝑐𝑜𝑠𝜃
  จงหามุม  𝜃  โดยที่  0 ≤ 𝜃 ≤ 2𝜋  และ  𝐴 = −𝐼  

12.  กําหนด  𝐴 =
2 𝑎

−1 0
  จงหาคา  𝑎  ที่ทําให  𝐴 − 2𝐴 + 𝐼 = 0   

 

 



15 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ทรานสโพสของเมทริกซ  (Transpose of a matrix) 

  เมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×   แลวทรานโพสของ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝐴 = 𝑏 ×   โดยที่  𝑏 = 𝑎   

 

ตัวอยางที่  21 จงหาทรานสโพสของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 = [5 −7    6 −8]   2)  𝐵 =

⎣

⎢
⎡

−5
3

−1
0 ⎦

⎥
⎤  3)  𝐶 =

2 8 −9
7 −6 5

  

   4)  𝐷 =
2 −1
0 1
3 5

   5)  𝐸 =
2 5

−1 0
   6)  𝐹 =

6 −5 2
−8 7 4
1 −1 0

  

   7)  𝐺 =
1 0 0
0 5 0
0 0 −2

  8)  𝐻 =
2 1 3
1 4 5
3 −5 6

  9)  𝐾 =
0 −6 −4
6 0 −1
4 1 0

  

 

 

 

 

ตัวอยางที่  22 กําหนด  𝐴 =
2 4 6

−1 −3 −5
  จงหาคา 

   1)  𝐴     2)  (𝐴 )   3)  ((𝐴 ) )    

 

 

 

ตัวอยางที่  23 กําหนด  𝐴 =
3 4
2 −5

, 𝐵 =
1 −2

−4 3
, 𝐶 =

2 0
1 3

  จงหาคาของ 

   1)  (𝐴 + 𝐵)    2)  𝐴 + 𝐵    3)  (𝐴 − 𝐵)    4)  𝐴 − 𝐵   

   5)  (𝐴𝐵)    6)  𝐴 𝐵    7)  𝐵 𝐴    8)  (𝐴𝐵𝐶)   

   9)  𝐶 𝐵 𝐴    10)  (2𝐴)    11)  2𝐴    

 

 

 



16 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

สมบัติของทรานโพสของเมทริกซ 

  1)  (𝐴 ± 𝐵) = 𝐴 ± 𝐵   

  2)  (𝐴𝐵) = 𝐵 𝐴   

  3)  (𝐴𝐵𝐶) = 𝐶 𝐵 𝐴   

  4)  (𝑘𝐴) = 𝑘𝐴    

  5)  (𝐴 ) = 𝐴   

 

ตัวอยางที่  24 กําหนดให  𝐴  เปนเมทริกซจัตุรัสและ  𝐵 = 𝐴 + 𝐴   จงแสดงวา  𝐵  เปนเมทริกซสมมาตร 

 

 

 

ตัวอยางที่  25 กําหนดให  𝐴  เปนเมทริกซจัตุรัสและ  𝐵 = 𝐴 − 𝐴   จงแสดงวา  𝐵  เปนเมทริกซเสมือนสมมาตร 

 

 

 

ตัวอยางที่  26 กําหนด  𝐴, 𝐵, 𝐶  เปนเมทริกซที่สามารถหาผลคณู  𝐴(𝐵 + 𝐶)  ได  จงพิสูจนวา  [3𝐴(𝐵 +

2𝐶)] = 6𝐶 𝐴 + 3𝐵 𝐴    

 

 

 

 

ตัวอยางที่  27 กําหนด  𝐴, 𝐵  เปนเมทริกซที่  𝐴𝐵 = 𝐴   และ  𝐵𝐴 = 𝐵  จงพิสูจนวา  (𝐴 ) = 𝐴   
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นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  28 กําหนด  𝐴 =
𝑎 1
1 0

,𝐵 =
−1 0
5 1

,𝐶 =
3 −1
1 0

  จงหาคา  𝑎  ที่สอดคลองกับสมการ  

𝐴 𝐵 + 𝐴𝐵 = (2𝐶 )  

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  29 กําหนด  𝐴 =
𝑏 − 𝑎 1
𝑏 − 2𝑎 0

, 𝐵 =
1 2
2 1

, 𝐶 =
1 −3
3 −1

  จงหาคา  𝑎, 𝑏  ที่สอดคลองกับ

สมการ  𝐴 𝐵 − 2𝐵𝐴 + 𝐵 = (𝐶 )   

 

 

 

 

 

แบบฝกหัดที่  6 

1.  กําหนด  𝐴 =
1 −1

−2 1
2 0

,𝐵 =
3 0
0 1

−2 4

,𝐶 =
−1 2 0
−3 3 4

  จงหา 

 1.1)  𝐴   1.2)  𝐵   1.3)  𝐶   1.4)  (𝐴 + 𝐵)   1.5)  (𝐵𝐶)    1.6)  𝐴 𝐶    

 1.7)  (3𝐴)    1.8)  [𝐶(𝐴 + 𝐵)]   

2.  กําหนด  𝐴,𝐵,𝐶  เปนเมทริกซจัตุรัสใด ๆ ที่มีขนาดเทากัน  จงพิจารณาขอความตอไปนี้ถูกหรือผิด 

 2.1)  (2𝐴𝐵𝐶) = 2𝐴 𝐵𝐶   

 2.2)  (𝐴 + 2𝐵 − 𝐶) = 𝐴 + 2𝐵 − 𝐶   

 2.3)  [3𝐴 (𝐵 + 4𝐶)] = 3𝐵 𝐴 + 12𝐶 𝐴   

 2.4)  ถา  𝐴  เปนเมทริกซสมมาตรและ  𝐵 = 𝐶 𝐴𝐶  แลว  𝐵  เปนเมทริกซสมมาตร 

 2.5)  ถา  𝐴  เปนเมทริกซเสมือนสมมาตรแลว  𝐴   เปนเมทริกซสมมาตร 

 2.6)  ถา  𝐴𝐵 = 𝐴  แลว  𝐵 𝐴 = 𝐴   



18 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

 2.7)  ถา  𝐴𝐵 = 𝐴   แลว  𝐵 𝐴 = 𝐴  

3.  กําหนด  𝐴 =
0 𝑎

−1 2
,𝐵 =

2 2
1 1

, 𝐶 =
0 1
0 1

  จงหา  𝑎  ที่สอดคลองกับสมการ  (𝐴 ) 𝐵 +

(𝐵 𝐴) = (4𝐶 )  

4.  กําหนด  𝐴 =
𝑎 + 2𝑏 2

0 2𝑎 + 𝑏
,𝐵 =

−2 1
1 −2

,𝐶 =
1 1

−1 −1
  จงหาคา  𝑎 − 𝑏  ที่สอดคลองกับ

สมการ  𝐴𝐵 + (𝐴 𝐵) = (2𝐶)   

 

ดีเทอรมิแนนท  (Deterninant) 

  เมทริกซ  𝐴 = 𝑎 ×   ดีเทอรมิแนนทของ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝑑𝑒𝑡𝐴  หรือ  |𝐴|  หรือ  𝑎    

 

การหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซขนาด  𝟏 × 𝟏   

  ถา  𝐴 = [𝑎]  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑎  

 

ตัวอยางที่  30 จงหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 = [10]   2)  𝐵 = [−3]   3)  𝐶 = [20]   4)  𝐷 = [0]  

 

 

การหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซขนาด  𝟐 × 𝟐   

  ถา  𝐴 =
𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑎𝑑 − 𝑏𝑐  

 

ตัวอยางที่  31 จงหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 =
2 1
3 2

  2)  𝐵 =
3 2

−5 1
  3)  𝐶 =

−4 −3
−1 2

  4)  𝐷 =
−1 −4
2 −3
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การหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซขนาด  𝟑 × 𝟑   

  ถา  𝐴 =
𝑎 𝑏 𝑐
𝑑 𝑒 𝑓

𝑔 ℎ 𝑖
  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑎𝑒𝑖 + 𝑏𝑓𝑔 + 𝑐𝑑ℎ − 𝑔𝑒𝑐 − ℎ𝑓𝑎 − 𝑖𝑑𝑏  

 

ตัวอยางที่  32 จงหาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 =
3 −2 2
0 1 −1
2 1 3

   2)  𝐵 =
−1 −2 −3
−5 −3 0
2 1 2

    

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  33 กําหนด  𝐴 =
2 2
2 3

,𝐵 =
1 −2
1 2

  จงหา 

   1)  𝑑𝑒𝑡𝐴   2)  𝑑𝑒𝑡𝐵  3)  det (𝐴𝐵)  4)  𝑑𝑒𝑡𝐴 (𝑑𝑒𝑡𝐵)  5)  𝑑𝑒𝑡𝐴   

   6)  𝑑𝑒𝑡𝐵   7)  𝑑𝑒𝑡𝐴−   8)  𝑑𝑒𝑡𝐵−   9)  𝑑𝑒𝑡𝐴   10)  (𝑑𝑒𝑡𝐴)   

   11)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴 + 𝐵)  12)  𝑑𝑒𝑡𝐴 + 𝑑𝑒𝑡𝐵  13)  det (𝐴 − 𝐵)  14)  𝑑𝑒𝑡𝐴 − 𝑑𝑒𝑡𝐵  

   15)  𝑑𝑒𝑡 (2𝐴)  16)  2𝑑𝑒𝑡𝐴  17)  det (3𝐴)  18)  3𝑑𝑒𝑡𝐴  19)  𝑑𝑒𝑡 (4𝐴)  20)  4 𝑑𝑒𝑡𝐴  

 

 

 

 

 

 

 

 



20 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  34 กําหนด  𝐴 =
1 0 1
2 −1 1
3 0 2

  จงหา 

   1)  𝑑𝑒𝑡𝐴  2)  𝑑𝑒𝑡2𝐴  3)  2𝑑𝑒𝑡𝐴  4)  𝑑𝑒𝑡3𝐴  5)  27𝑑𝑒𝑡𝐴  

 

 

 

 

 

สมบัติของดีเทอรมิแนนท  เมื่อ  𝑨, 𝑩  เปนเมทริกซขนาด  𝒏 × 𝒏  และ  𝒌 ∈ ℝ  

  1.  𝑑𝑒 𝑡(𝐴𝐵) = (𝑑𝑒𝑡𝐴)(𝑑𝑒𝑡𝐵)   

  2.  𝑑𝑒 𝑡(𝐴 ) = (𝑑𝑒𝑡𝐴)   

  3.  𝑑𝑒 𝑡(𝐴 ) = 𝑑𝑒𝑡𝐴  

  4.  𝑑𝑒 𝑡(𝐴− ) =   

  5.  𝑑𝑒 𝑡(𝑘𝐴) = 𝑘 𝑑𝑒 𝑡(𝐴)  

  6.  𝑑𝑒 𝑡(𝐼) = 1 

  7.  ถาเปลี่ยนตัวเลขของแถวใดหรือหลักใดของเมทริกซโดยนํา  𝑘  ไปคูณแถวใด  หรือหลักใดมารวมกับแถวหรือ

หลักเดิมของมัน  คา  𝑑𝑒𝑡  ใหม  ยังคงเทาเดิม 

  8.  การสลับแถวหรือหลักคูหนึ่ง ๆ จะทําใหคาของ  𝑑𝑒𝑡  ใหมเปนลบของคา  𝑑𝑒𝑡  เดิม 

  9.  ถาเมทริกซที่มีสมาชิกทั้งแถวหรือทั้งหลักเปนศนูยทั้งแถวหรือทั้งหลัก  เมทริกซดังกลาวจะมีคา  𝑑𝑒𝑡  เทากับ

ศูนย 

  10.  ถาเมทริกซที่มีสมาชิกในแถวหรือหลักเหมือนกันอยางนอย  1  คู  คา  𝑑𝑒𝑡  เทากับศูนย 

  11.  ถาเมทริกซที่เกิดจาการคูณคาคงที่เขาไปที่แถวใดแถวหนึ่ง  หรือหลักใดหลักหนึ่งคา  𝑑𝑒𝑡  ที่ไดจะเปน

จํานวนเทาของคาคงที่ที่คูณเขาไปกับคา  𝑑𝑒𝑡  เดิม 

  12.  ถาเมทริกซเปนเมทริกซสามเหลี่ยม  แลว  𝑑𝑒𝑡  จะเทากับผลคูณของเสนทแยงมุมหลัก  

 



21 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  35 กําหนด  𝐴 =
3 0 2
2 −1 1
1 0 1

, 𝐵 =
1 −1 1
0 2 0
3 1 1

  จงหา 

   1)  𝑑𝑒𝑡𝐴   2)  𝑑𝑒𝑡𝐵   3)  𝑑𝑒𝑡𝐴   4)  𝑑𝑒𝑡𝐵   5)  𝑑𝑒𝑡𝐴−   6)  𝑑𝑒𝑡𝐵−   

   7)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴𝐵)  8)  𝑑𝑒𝑡2𝐴  9)  𝑑𝑒𝑡3𝐵  10)  𝑑𝑒𝑡(𝐴− )   11)  𝑑𝑒𝑡(2𝐵 )−    

   12)  𝑑𝑒𝑡(2𝐵− )   13)  𝑑𝑒𝑡(2𝐴) (3𝐵)  14)  det(3𝐴 ) (2𝐵)−   

   15)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴 + 𝐵)  16)  𝑑𝑒𝑡(𝐴 − 2𝐵)  

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  36 จงหาคาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 =
1 0 2
2 −1 1
1 0 1

  2)  𝐵 =
3 0 2
2 −1 1
3 −1 2

  3)  𝐶 =
−1 0 2
0 −1 1

−1 0 1

  

   4)  𝐷 =
3 0 2
3 −1 1
1 0 1

  5)  𝐸 =
1 0 1
3 −1 1
3 0 2

  6)  𝐹 =
3 2 0
3 1 −1
1 1 0

  

 

 

 

 

 

 

 



22 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  37 กําหนด  𝑑𝑒𝑡𝐴 =
𝑎 𝑏 𝑐
𝑑 𝑒 𝑓

𝑔 ℎ 𝑖
= 4  จงหาคาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซ 

   1)  𝐵 =
𝑓 𝑑 𝑒

𝑐 𝑎 𝑏
𝑖 𝑔 ℎ

   2)  𝐶 =
𝑖 ℎ 𝑔

𝑓 𝑒 𝑑

𝑐 𝑏 𝑎

  

 

 

 

 

ตัวอยางที่  38 จงหาคาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 =
0 0

−50 100
   2)  𝐵 =

−30 0 10
−10 0 20
20 0 −30

  3)  𝐶 =
2 10 2
4 −20 4
6 30 6

  

   4)  𝐷 =
−1 −2 −3
−1 −2 −3
5 10 20

  5)  𝐸 =
1 3 5

−10 −20 −30
2 6 10

  

   6)  𝐹 =
7 4 −12
6 −2 6

−8 1 −3

  7)  𝐺 =
3 −2
1 −3

 8)  𝐻 =
3 −4
1 −6

 

   9)  𝐽 =
3 −2

−3 9
   10)  𝐾 =

1 4 9
2 5 12
3 6 15

   11)  𝐿 =
2 0
0 4

   

   12)  𝑀 =
0 3

−1 0
   13)  𝑁 =

1 0 0
3 2 0
4 6 7

   14)  𝑂 =
1 2 6
5 4 0
2 0 0

   

   15)  𝑃 =

⎣

⎢
⎡

2 0
2 −1    

0 0
0 0

3 −5
−8 7

  
−2 0
6 3⎦

⎥
⎤  16)  𝑄 =

⎣

⎢
⎡

0 0
0 0   

0 2
−1 0

0 3
5 0

    
0 0
0 0 ⎦

⎥
⎤  

 

 

 

 

 

 



23 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

แบบฝกหัดที่  7 

1.  จงหาคาของ 

 1.1)  2 3
6 7

  1.2  −3 4
−2 5

   1.3)  6 −1
−3 3

  1.4)  
1 1 1
1 4 −1

−1 0 1

   

 1.5)  
2 −1 3
0 6 0
3 −2 1

  1.6)  
0 3 −1
2 −1 3
0 −2 2

  

2.  จงหาคาของดีเทอรมิแนนทตอไปนี้ 

 2.1)  
3 4 −5
0 0 0
6 7 −10

    2.2)  
3 2 −1
6 −8 10
3 2 −1

   2.3)  
2 1 −6

−4 5 12
1 7 −3

   

 2.4)  
−50 120 −84
30 −50 37
10 20 −10

   2.5)  
2 0 0
1 −3 0
5 −8 4

   2.6)  
5 −2 −1
3 4 0

−7 0 0

  

 2.7)  
0 0 −5
0 −2 0

−3 0 0

   2.8)  
−2 0 0
0 −3 0
0 0 −3

   2.9)  

2 −1
0 2

   
2 −3
5 −7

0 0
0 0

   
−3 8
0 −1

  

 2.10)  

0 0
0 0

   
0 −2
2 1

0 −3
3 −5

  
2 −1

−7 3

   2.11)  

1 0
−2 0

  
−5 2
3 −4

3 0
4 0

   
−1 6
7 7

  2.12)  

2 −3
4 6

      
−1 0
−7 −8

2 −3
−10 −5

  
−1 0
7 3

  

 2.13)  

2 2
1 −3

   
0 −4
5 −2

−3 5
−5 1

   
−7 6
−3 10

   2.14)  

3 −2
−5 1

   
1 7

−1 −11
−1 2
0 4

   
2 0

−2 −2

  2.15)  

0 2
2 3

   
−3 5
−4 7

−2 1
−2 −1

   
5 10
1 −2

  

 2.16)  

−1 4
−2 −1

   
−1 −2
4 −1

−1 −2
4 −1

   
−1 4
−2 −1

  

3.  กําหนด  𝐴 =
3 −1
2 −1

,𝐵 =
20 33
3 5

, 𝐶 =
−2 3
−4 7

  จงหาคาของ 

 3.1)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴𝐵𝐶)   3.2)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴 𝐵 𝐶− )   3.3)  𝑑𝑒 𝑡(2𝐴) (3𝐵) )  

 3.4)  𝑑𝑒𝑡(((3𝐴)(2𝐶)− ))   3.5)  𝑑𝑒𝑡 (2𝐴 𝐵)−    3.6)  𝑑𝑒𝑡 (10𝐴 − 𝐵)  3.7)  𝑑𝑒𝑡 (𝐴 + 𝐶)−   

 3.8)  𝑑𝑒𝑡 (𝐵𝐴 + 𝐵𝐶 )   3.9)  𝑑𝑒𝑡 𝑑(𝐵 − 2𝐼)  

4.  กําหนด  𝑑𝑒𝑡𝐴 =
𝑎 𝑏 𝑐
𝑑 𝑒 𝑓

𝑔 ℎ 𝑖
= 2, 𝑑𝑒𝑡𝐵 =

𝑥 𝑦 𝑧

𝑑 𝑒 𝑓

𝑔 ℎ 𝑖
= −3  จงหาคาดีเทอรมิแนนทของเมทริกซตอไปนี้ 



24 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

 4.1)  𝐶 =
𝑎 𝑐 𝑏
𝑑 𝑓 𝑒

𝑔 𝑖 ℎ
   4.2)  𝐷 =

𝑒 𝑑 𝑓

ℎ 𝑔 𝑖

𝑏 𝑎 𝑐

  4.3)  𝐸 =

𝑎 + 𝑥 𝑏 + 𝑦 𝑐 + 𝑧

𝑔 ℎ 𝑖

𝑑 𝑒 𝑓

  

 4.4)  𝐹 =

2𝑑 2𝑒 2𝑓

𝑎 + 𝑥 𝑏 + 𝑦 𝑐 + 𝑧

𝑔 ℎ 𝑖

  4.5)  𝐺 =

3𝑑 3𝑓 3𝑒

−2𝑔 −2𝑖 −2ℎ

𝑎 + 𝑥 𝑐 + 𝑧 𝑏 + 𝑦

  

 4.6)  𝐻 =

2𝑖 ℎ 𝑔

−6𝑓 −3𝑒 −3𝑑

2𝑐 + 2𝑧 𝑏 + 𝑦 𝑎 + 𝑥

  

5.  กําหนด  𝐴  และ  𝐵  เปนเมทริกซ  𝑛 × 𝑛  ใด ๆ ขอใดตอไปนี้ถูกหรือผิด 

 5.1)  ถา  𝐴 = 0  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 0    5.2)  ถา  𝐴 ≠ 0  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 0   

 5.3)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 0  แลว  𝐴 ≠ 0    5.4)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 0  แลว  𝐴 = 0  

 5.5)  ถา  𝐴 = 𝐼   แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 1    5.6)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 1  แลว  𝐴 = 𝐼   

 5.7)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 1  แลว  𝐴 ≠ 𝐼      5.8)  ถา  𝐴 ≠ 𝐼   แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 1  

 5.9)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑑𝑒𝑡𝐵  แลว  𝐴 = 𝐵   5.10)  ถา  𝐴 = 𝐵  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑑𝑒𝑡𝐵  

 5.11)  ถา  𝐴 ≠ 𝐵  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 𝑑𝑒𝑡𝐵   5.12)  ถา  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 𝑑𝑒𝑡𝐵  แลว  𝐴 ≠ 𝐵  

 5.13)  ถา  𝐴 = 𝐼   แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 1   5.14)  ถา  𝑑𝑒𝑡(𝐴 + 𝐵) = 𝑑𝑒𝑡𝐴 + 𝑑𝑒𝑡𝐵  

 5.15)  𝑑𝑒𝑡2𝐴− = 𝑑𝑒𝑡(2𝐴)−     5.16)  𝑑𝑒𝑡(3𝐴) (2𝐵) = 6(𝑑𝑒𝑡𝐴)(𝑑𝑒𝑡𝐵)  

 5.17)  𝑑𝑒𝑡 (3𝐴 𝐵)− =
( )( )

   5.18)  𝑑𝑒𝑡 (3𝐴− 𝐵 ) = ( )
( )

  

 

การหาคาดีเทอรมิแนนทดวยโคแฟกเตอร 

ไมเนอร 

  ไมเนอรของแถวที่  𝑖  หลักที่  𝑗  ของ  𝐴   คือ  ดีเทอรมิแนนทที่ตัดแถวที่  𝑖  หลักที่  𝑗  ออก  เขียนแทนดวย  

𝑀 (𝐴)  

 

โคแฟกเตอร 

  โคแฟกเตอรของแถวที่  𝑖  หลกัที่  𝑗  ของ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝐶 (𝐴)  โดยที่  𝐶 (𝐴) = (−1) + 𝑀 (𝐴)  

 



25 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  39 กําหนดให  𝐴 =
1 −3 5
0 4 −1
6 −4 3

  จงหาไมเนอรและโคแฟกเตอรทั้งหมดของ  𝐴  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

การหาดีเทอรมิแนนทโดยวิธีโคแฟกเตอร 

  𝑑𝑒𝑡𝐴 = ผลบวกของผลคูณของสมาชิกแตละตัวในแถวใดแถวหนึ่งหรือหลักใดหลักหนึ่งของ  𝐴  ดวยโคแฟก

เตอรของสมาชิกตัวนั้น 

 

ตัวอยางที่  40 จงหาดีเทอรมิแนนทของ  𝐴 =

⎣

⎢
⎡

3 1
2 4

    
5 −3
2 −2

2 4
1 0

    
2 1

−1 2⎦

⎥
⎤  
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นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

แบบฝกหัดที่  8 

1.  กําหนดให  𝐴 =
1 −2 0
2 −4 0
3 −1 5

  จงหา 

 1.1)  ไมเนอรของสมาชิกทุกตัว  1.2)  โคแฟกเตอรของสมาชิกทุกตัว 

 1.3)  ดีเทอรมิแนนทของ  𝐴  โดยใชโคแฟกเตอรดวยหลักที่  3 

2.  กําหนด  𝐴 =

⎣

⎢
⎡

1 2
5 4

    
4 5
3 2

1 2
1 2

    
3 0
1 1⎦

⎥
⎤   จงหา  𝐶 (𝐴) + |𝑀 (𝐴)|   

 

การแกสมการและอสมการดวยดีเทอรมิแนนท 

ตัวอยางที่  41 กําหนด  𝐴 = 𝑥 𝑥
2𝑥 3𝑥 − 1

  จงหาขอบเขตของ  𝑥  ที่ทําให  𝑑𝑒𝑡𝐴  มีคาไมนอยกวาหรือเทากับ

ศูนย 

 

 

ตัวอยางที่  42 กําหนดให  2 −1
−3 2

𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

=
4 −2
1 2

−2 3
−2 1

  จงหาคา  𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

   

 

 

 

ตวัอยางที่  43 กําหนดให  𝐴 =
5 1

−5 4
  จงหา  𝑑𝑒𝑡𝐴  

 

 

 

ตัวอยางที่  44 กําหนด  𝐴, 𝐵, 𝐶  เปนเมทริกซ  2 × 2  โดย  𝑑𝑒𝑡𝐴− = 𝑑𝑒𝑡2𝐼, 𝑑𝑒𝑡(𝐵 ) = 8   และ  

𝐴 𝐵 𝐶− =
8 0
1 4

  จงหา  𝑑𝑒𝑡𝐶  

 



27 เมทริกซ 
 

นายธเนศ  วินัยรักษ 
 

ตัวอยางที่  45 กําหนดให  𝐴 =
𝑎 3
1 2

,𝐵 =
2 1

−1 1
  และ  𝐶 = 2𝐴𝐵 + 𝐵  จงหาคา  𝑎  ที่ทําให  

𝑑𝑒𝑡𝐶 = 24  
 

 

 

ตัวอยางที่  46 กําหนดให  𝐴 =
2𝑎 1
−1 𝑎

  จงหาคา  𝑎  ที่ทําให  𝑑𝑒𝑡(3𝐴 ) + (2𝑎 + 1) 𝑑𝑒𝑡(𝐴− ) = 40  

 

 

 

 

แบบฝกหัดที่  9 

1.  กําหนดให  𝐴 =
6 2 −3𝑥
2 1 4

−4 0 2𝑥

  จงหาจํานวนจริง  𝑥  ที่  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 0  

2.  กําหนดให  𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

4 −1
−3 2

=
−6 4
2 −3

−2 1
2 0

  จงหาคาของ  𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

  

3.  กําหนดให  7 4
−2 −4

𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

6 −5
2 5

=
10 6
−8 4

−
8 5

−6 8
  จงหาคาของ  𝑎 𝑏

𝑐 𝑑
  

4.  กําหนดให  𝐴 =
−5 1
3 −6

  จงหาคา  𝑑𝑒𝑡𝐴  

5.  กําหนด  𝐴,𝐵,𝐶  เปนเมทริกซ  2 × 2  โดย  𝑑𝑒𝑡2𝐴 = 20, 𝑑𝑒𝑡(𝐶 )− = 𝑑𝑒𝑡3𝐼  และ  2𝐴− 𝐵 𝐶 =

−5 −3
3 −3

  จงหาคา  𝑑𝑒𝑡𝐵  

6.  กําหนดให  𝐴 =
2𝑥 𝑥
5 𝑥

,𝐵 =
4 2
3 1

 จงหาคา  𝑥  ที่ทําให  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 𝑑𝑒𝑡𝐵  

7.  กําหนดให  𝐴 =
2𝑥 − 1 2 − 𝑥
2𝑥 − 1 2 − 3𝑥

  จงหาคา  𝑥  ที่ทําให  𝑑𝑒𝑡𝐴 > 0   

8.  กําหนดให  
1 2
3 4
𝑥 −1

− 3
𝑦 − 1 2

1 2
4 2𝑧 + 1

= 2
−4 −𝑢
0 −1
4 4

  และ  𝐴 =
𝑥 − 4𝑦 − 2 2𝑢

𝑧 + 3 𝑦 − 5
  จง

หาคา  𝑑𝑒𝑡𝐴   

9.  กําหนดให  𝐴 =
𝑐𝑜𝑠2𝑥 𝑠𝑖𝑛3𝑥

−𝑠𝑖𝑛2𝑥 𝑐𝑜𝑠3𝑥
  โดยที่  𝑥 ∈ [0,2𝜋]  จงหาจํานวนจริง  𝑥  ที่สอดคลองกับสมการ  

𝑑𝑒𝑡(𝐴 ) + 𝑑𝑒𝑡(−𝐴 ) + 𝑑𝑒𝑡(2𝐼) = 6  

10.  กําหนดให  𝐴 =
𝑎 −2
1 1

  จงหาจํานวนจริง  𝑥  ที่สอดคลองกับสมการ  𝑑𝑒𝑡(2𝐴𝐴 ) = 𝑑𝑒𝑡(16𝐴− )   
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11.  กําหนด  𝐴 =
𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

,𝐴− = 𝐴   และ  2 1
3 1

𝑏 𝑑
𝑎 𝑐

𝑥 2
4 𝑦

=
𝑢 9
1 𝑣

  ถา  𝑀 =
4𝑥 −𝑢
𝑣 −𝑦

  

เมื่อ  𝑑𝑒𝑡𝐴 > 0  แลวคาของ  𝑑𝑒𝑡𝑀   คือเทาใด 

 

อินเวอรสการคูณของเมทริกซ 

เมทริกซเอกฐาน 

  เมทริกซ  𝐴  เปนเมทริกซเอกฐาน  (singular matrix)  ก็ตอเมื่อ  𝑑𝑒𝑡𝐴 = 0   

  เมทริกซ  𝐴  ไมเปนเมทริกซเอกฐาน  (non - singular matrix)  ก็ตอเมื่อ  𝑑𝑒𝑡𝐴 ≠ 0   

 

ตัวอยางที่  47 เมทริกซตอไปนี้เปนเมทริกซเปนเอกฐานเอกฐานหรือไม 

   1)  𝐴 =
6 3

−4 2
  2)  𝐵 =

3 −6
−1 2

   3)  𝐶 =
1 5 −2

−2 7 4
3 −4 −6

  

    4)  𝐷 =
3 −2 3

−2 1 1
1 0 2

  

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  48 กําหนด  𝐴 =
𝑥 − 2 2 1

0 4 𝑥
−3 𝑥 2

  จงหาคา  𝑥  ที่ทําให  𝐴  เปนเมทริกซเอกฐาน 
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เมทริกซผูกพนั 

  เมทริกซผูกพัน  (adjiont)  ของ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝑎𝑑𝑗𝐴   โดยที่  𝑎𝑑𝑗𝐴 = 𝐶 (𝐴)   

 

ตัวอยางที่  49 จงหาเมทริกซผูกพันของเมทริกซตอไปนี้ 

   1)  𝐴 =
6 3

−4 2
  2)  𝐵 =

3 −6
−1 2

   3)  𝐶 =
1 5 −2

−2 7 4
3 −4 −6

  

    4)  𝐷 =
3 −2 3

−2 1 1
1 0 2

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

อินเวอรสการคูณของเมทริกซ 

  ให  𝐴  ไมเปนเมทริกซเอกฐาน  อินเวอรสการคูณของเมทริกซ  𝐴  เขียนแทนดวย  𝐴−   โดยที่   

𝐴− = 𝑎𝑑𝑗(𝐴)  
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ตัวอยางที่  50 จงหาเมทริกซผูกพันของเมทริกซตอไปนี้ 

   1) 𝐴 =
6 3

−4 2
  2)  𝐵 =

3 −6
−1 2

   3)  𝐶 =
1 5 −2

−2 7 4
3 −4 −6

  

    4)  𝐷 =
3 −2 3

−2 1 1
1 0 2

  

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  51 กําหนด  𝐴− =
3 −1

−2 1
   จงหา  𝐴   

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  52 กําหนดให  2 −1
−3 2

𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

=
4 −2
1 2

+
−2 3
−2 1

  จงหา  𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

−
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ตัวอยางที่  53 กําหนดให  −2 1
5 −3

𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

−1 2
−2 3

+
10 −5
4 −7

=
8 −6
3 −5

  จงหา  𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑   

 

 

 

 

ตัวอยางที่  54 กําหนด  𝐴 =
3 −2 1
0 2 0
5 1 −1

  และ  𝐴−

𝑎
𝑏
𝑐

=
3

−2
1

   จงหา  𝑎 + 9𝑏 + 𝑐   

 

 

 

 

ตัวอยางที่  55 กําหนด  𝐵 =
7 −8

−6 12
,𝐶 =

6 −10
−4 13

, 𝐷 =
0 5

−2 −1
  และ  𝐴𝐵 − 2𝐼 = 𝐴𝐶 +

𝐷  จงหา  𝐴  

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  56 กําหนด  𝐴 =
3 −1 −2

−2 2 1
0 1 0

, 𝐶 =
−2 5 2
1 −3 −1
2 1 3

  และ  𝐵(𝑎𝑑𝑗𝐴) = 𝐶  จงหา  𝐵   
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ตัวอยางที่  57 กําหนด  𝐴 =
2 1
3 2

,𝐵 =
−3 1
−5 2

  จงหา 

   1)  (𝐴𝐵)−    2)  𝐴− 𝐵−    3)  𝐵− 𝐴−    4)  (2𝐴)−    

   5)  2𝐴−    6)  𝐴−1  

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  58 กําหนด  𝐴 =
3 −1 −2

−2 1 2
0 1 0

  จงหาคา 

   1)  𝑑𝑒𝑡𝑀 (𝐴)  2)  𝑑𝑒𝑡𝑀 (𝐴)  3)  𝑑𝑒𝑡𝑀 (𝐴− )  4)  𝑑𝑒𝑡 (𝑎𝑑𝑗𝐴)  

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  59 กําหนด  𝐴  เปนเมทริกซจัตุรัส  4 × 4  โดยที่  𝑑𝑒𝑡𝐴 = −2, |𝑀 (𝐴)| = 3  จงหา 

   1)  |𝑀 (2𝐴) |  2)  𝑑𝑒𝑡 (3𝑎𝑑𝑗𝐴)  

 

 

 

 

แบบฝกหัดที่  10 

1.  จงหาอินเวอรสการคูณของเมทริกซตอไปนี้ 

 1.1)  𝐴 =
−5 3
3 −2

   1.2)  𝐵 =
2 −4

−5 10
   1.3)  𝐶 =

4 5
−2 −3
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 1.4)  𝐷 =
−𝑠𝑖𝑛𝜃 −𝑐𝑜𝑠𝜃
𝑐𝑜𝑠𝜃 −𝑠𝑖𝑛𝜃

  1.5)  𝐸 =
1 2 3
3 5 6
2 4 5

   1.6)  𝐹 =
1 −3 2
2 5 4

−3 9 −4

  

 1.7)  𝐺 =
𝑎 0 0
0 𝑏 0
0 0 𝑐

   1.8)  𝐻 =
1 0 0
0 1 0
0 0 1

  1.9)  𝐼 =
0 0 𝑎
0 𝑏 0
𝑐 0 0

  

 1.10)  𝐽 =
0 0 1
0 1 0
1 0 0

  

2.  จงหาคา  𝑥  ที่ทําใหเมทริกซตอไปนี้เปนเมทริกซเอกฐาน 

 2.1)  𝐴 = 1 𝑠𝑖𝑛 𝑥
−4𝑐𝑜𝑠 𝑥 −1

  เมื่อ  𝑥 ∈ [0,2𝜋]   2.2)  𝐵 =
7 0
𝑥 7

   

 2.3)  𝐶 =
2𝑥 −2 −3𝑥
−8 2 6
0 1 2

  

3.  กําหนด  𝐴 =
1 2
1 4

, 𝐵 =
2 0
3 0

, 𝐶 =
2 0
2 1

,𝐷 =
1 2
2 2

  จงหา  𝑋  ที่ 

 3.1)  𝐴𝑋 − 𝐵 = 𝐶  3.2)  2𝐴 − 𝑋𝐶 = 𝐷 + 𝐼  3.3)  𝐶𝑋𝐴 + 2𝐼 = 𝐵   

 3.4)  𝑋𝐴 − 𝐶 = 𝑋𝐷 + 𝑋 + 2𝐷  

4.  กําหนด  𝐴 =
2 1 3

−1 −3 1
2 5 −2

,𝐵 =
0 3 1
1 −1 2
0 2 −1

  จงหา 

 4.1)  𝑋  ที่  2𝑋𝐵− = 𝐴  4.2)  𝑋  ที่  (𝑎𝑑𝑗𝐵)𝑋 = 4𝐼  4.3)  𝑑𝑒𝑡 (2𝑎𝑑𝑗𝐵)  

5.  กําหนด  𝐴  เปนเมทริกซจัตุรัส  5 × 5  โดยที่  |𝑀 (𝐴)| = 2  จงหา  |𝑀 (2𝐴 )|  

6.  ให  𝐴, 𝐵, 𝐼  เปนเมทริกซ  3 × 3  และไมเปนเมทริกซเอกฐานโดยที่  𝐴 =
1 0 1
2 1 0

−1 0 1

 และ  𝐴𝐵 = 𝐼  จง

หาคาของ  𝐵−
1
0
1

  

7.  กําหนดให  𝐴,𝐵   เปนเมทริกซ  3 × 3  และ  𝐵 = 𝐴 − 𝐴− , det (𝑎𝑑𝑗(𝐴)) = 9,3(𝐶 − 𝐵) = 𝑎𝑑𝑗𝐴  ถา  

𝑑𝑒𝑡𝐴 > 0  คาของ  𝑑𝑒𝑡𝐶  เทากับเทาใด 

8.  กําหนด  𝐴 =
2 3 4
4 3 1
1 2 4

  จะมี  det (𝑎𝑑𝑗(𝐴))  เทากับเทาใด 

9.  ให  𝐴, 𝐵  เปนเมทริกซจัตุรัส  2 × 2  และ  𝐼  เปนเมทริกซเอกลักษณ  2 × 2  โดยที่  𝐴(𝑎𝑑𝑗𝐴) − 𝐵𝐴 = 𝐼   

ถา  𝑑𝑒𝑡𝐵 = −4  แลว  𝑑𝑒𝑡𝐴  มีคาเทากับเทาใด 

10.  กําหนด  𝐴 =
𝑠𝑖𝑛𝜃 𝑐𝑜𝑠𝜃
𝑐𝑜𝑠𝜃 −𝑠𝑖𝑛𝜃

,𝐵 = [𝑐𝑜𝑠𝜃 𝑠𝑖𝑛𝜃]  และ  𝐴
𝑥
𝑦 = 𝐵   คา  𝑦  เทากับเทาใด 
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11.  กําหนด  𝐴 =
2 4 5
5 3 6
3 −1 1

  และ  𝐴 = 𝐵 − 𝐶  โดยที่  𝐵 = −𝐵 ,𝐶 = 𝐶   ถา  𝐵𝐶 = 𝐷   และ  

𝐷 = 𝑑 ×   แลวคาของ  |𝑑 + 𝑑 + 𝑑 |  เทากับเทาใด 

 

การใชเมทริกซแกระบบสมการเชิงเสน 

กําหนดระบบสมการ 

𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + ⋯ + 𝑎 𝑥 = 𝑏  

𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + ⋯ + 𝑎 𝑥 = 𝑏  

𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + ⋯ + 𝑎 𝑥 = 𝑏  

⋮ 

𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + ⋯+ 𝑎 𝑥 = 𝑏  

เราสามารถเขียนอยูในรูปเมทริกซ  คือ  𝐴𝑋 = 𝐵  

โดยที่  𝐴 =

𝑎 ⋯ 𝑎
⋮ ⋱ ⋮

𝑎 ⋯ 𝑎
,𝑋 =

𝑥
⋮

𝑥
  และ  𝐵 =

𝑏
⋮

𝑏
  

 

การแกระบบสมการเชิงเสนโดยวิธีอินเวอรสการคูณ 

  จาก  𝐴𝑋 = 𝐵  ดังนั้น  𝑋 = ________  

 

ตัวอยางที่  60 กําหนด 

2𝑥 + 𝑦 = 3 

𝑥 − 3𝑦 = 5 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีอินเวอรสการคูณ 
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ตัวอยางที่  61 กําหนด 

2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 5 

3𝑥 + 2𝑧 = 7 

−𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = −6 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีอินเวอรสการคูณ 
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การแกระบบสมการเชิงเสนโดยวิธีเมทริกซแตงเติม 

  จาก  
𝑎 ⋯ 𝑎
⋮ ⋱ ⋮

𝑎 ⋯ 𝑎

𝑥
⋮

𝑥
=

𝑏
⋮

𝑏
 สามารถเขียนเปนเมทริกซแตงเติมได  

𝑎 ⋯ 𝑎
⋮ ⋱ ⋮

𝑎 ⋯ 𝑎

𝑏
⋮

𝑏
  

แลวนําเมทริกซแตงเติมนี้มากระทําหรือดําเนินการตามแถว  (row operation)  ดวยกระบวนการใดกระบวนการหนึ่ง  

ดังตอไปนี้ 

1. สลับที่ระหวางสองแถวใด ๆ ของเมทริกซแตงเติม  เขียน  𝑅   แทนการสลับที่ระหวางแถวที่  𝑖  กับแถวที่  

𝑗   
2. ใชคาคงที่ที่ไมใชศูนยคูณสมาชิกทุกตัวของแถวใดแถวหนึ่ง  เขียน  𝑐𝑅   แทนการคูณสมาชิกทุกตัว  ในแถว

ที ่ 𝑖  ดวยคาคงท่ี  𝑐  โดยที่  𝑐 ≠ 0  

3. เปบี่ยนแปลงแถวใดแถวหนึ่งโดยใชคาคงที่ที่ไมเปนศูนยคูณสมาชิกทุกตัวในแภวอื่นแลวนํามาบวกกับสมาชิก

ในแถวที่ตองการเปลี่ยนแปลงในลําดับเดียวกัน  เขียน  𝑅 + 𝑐𝑅   แทนการบวกแถวที่  𝑖   ดวย  𝑐  เทา

ของแถวที่  𝑗  (แถวที่เปลี่ยนไปก็คือแถวที่  𝑖 ) 

  พยายามตบแตง  เมทริกซแตงเตมิดวยกระบวนการดําเนินการตามแถวใหอยูในรูป  [𝐼|𝐶]  ดังตอไปนี้ 

1 ⋯ 0
⋮ ⋱ ⋮
0 ⋯ 1

𝑐
⋮

𝑐
  จะไดคําตอบของระบบสมการเปน  𝑐 , 𝑐 ,⋯ , 𝑐   ตามลําดับของ  𝑥 , 𝑥 , ⋯ , 𝑥   

  นอกจากนี้เรายังสามารถหาอินเวอรสการคูณของเมทริกซโดยการนําดําเนินการตามแถวโดย  [𝐴|𝐼]~[𝐼|𝐴− ]  

  

 ตัวอยางที่  62 กําหนด 

2𝑥 + 𝑦 = 3 

𝑥 − 3𝑦 = 5 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีเมทริกซแตงเติม 
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ตัวอยางที่  63 กําหนด 

2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 5 

3𝑥 + 2𝑧 = 7 

−𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = −6 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีเมทริกซแตงเติม 
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ตัวอยางที่  64 จงหาอินเวอรสการคูณของ  𝐴  ดวยวิธีดําเนินการตามแถวของเมทริกซแตงเติมโดย   

𝐴 =
2 0 3
0 1 0
1 −1 1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

การแกระบบสมการเชิงเสนโดยวิธีกฏของคราเมอร 

  จาก  𝐴 =

𝑎 ⋯ 𝑎
⋮ ⋱ ⋮

𝑎 ⋯ 𝑎
, 𝑋 =

𝑥
⋮

𝑥
  และ  𝐵 =

𝑏
⋮

𝑏
  แลว  𝑥 =  ( ) , 𝑥 =

 ( ) ,𝑥 =  ( ) ,⋯ , 𝑥 =  ( )  เมื่อ  𝐴   คือ  เมทริกซท่ีไดจากการแทนหลักที่  𝑖  ของ  𝐴  ดวยหลัก

ของ  𝐵  

 

ตัวอยางที่  65 กําหนดให  𝐴 =
𝑎 3 5
1 0 −𝑎
2 1 0

, 𝑋 =
𝑥
𝑦
𝑧

 และ  𝐵 =
−1
0
1

  แลวคา  𝑎  ทั้งหมดที่ทําให

ระบบสมการ  𝐴𝑋 = 𝐵  หาคําตอบ  𝑋  ได 
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ตัวอยางที่  66 กําหนด 

2𝑥 + 𝑦 = 3 

𝑥 − 3𝑦 = 5 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีกฏของคราเมอร 

 

 

 

 

 

ตัวอยางที่  67 กําหนด 

2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 5 

3𝑥 + 2𝑧 = 7 

−𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = −6 

   จงแกระบบสมการโดยใชวิธีกฏของคราเมอร 

 

 

 

 

 

 

แบบฝกหัดที่  11 

1.  จงหาคา  𝑎  ทั้งหมดที่ทําใหระบบสมการเชิงเสนนั้นหาคาตัวแปรได 

 1.1)  3𝑥 − 𝑎𝑦 = 7,2𝑎𝑥 + 6𝑎𝑦 = −3  

 1.2)  2𝑥 + 𝑎𝑦 − 3𝑧 = 7,2𝑥 + 2𝑦 + (𝑎 − 4)𝑧 = −3, 𝑎𝑥 + 4𝑦 = 5  

2.  จงหาคา  𝑎  ทั้งหมดที่ทําใหระบบสมการเชิงเสนนั้นไมสามารถหาคาตัวแปรได  หรือทําใหมีคําตอบของตัวแปร

มากกวา  1  คา 

 2.1)  𝑦 + 𝑎𝑧 = 1,3𝑥 − 𝑦 + 2𝑧 = 4, −𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 1  
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 2.2)  𝑎𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 3, 𝑥 + 𝑎𝑦 + 𝑧 = 3, 𝑥 + 𝑦 + 𝑎𝑧 = 3   

3.  จงแกสมการหาคาตัวแปรจากระบบสมการตอไปนี้ 

 3.1)  3𝑥 + 5𝑦 = 13,2𝑥 + 3𝑦 = 8   

 3.2)  2 + 15𝑦 = 3𝑥, 𝑥 − 5𝑦 = 0  

 3.3)  𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = 2,2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 1,3𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 0  

 3.4)  5𝑥 + 4𝑦 + 3𝑧 = 4,3𝑥 + 2𝑦 + 2𝑧 = 1,2𝑥 + 𝑦 − 2𝑧 = 10  

 3.5)  𝑥 − 3𝑦 + 6𝑧 − 𝑡 = −11,4𝑥 − 4𝑦 − 3𝑧 − 2𝑡 = 8,3𝑥 + 5𝑦 − 4𝑧 + 𝑡 = 9,−𝑥 − 𝑦 − 5𝑧 = 10  


